Computing the degreewidth of a digraph is hard
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Pour tout digraphe D et tout ordre < sur ses sommets, nous pouvons
définir le backedge graph D~ comme le graphe non-dirigé sur les mémes som-
mets dont les arétes joignent les paires {v, w} telles que v < w et (w,v) est
un arc de D.

Le parametre degreewidth a été introduit par Davot, Isenmann, Roy et
Thiebaut & WG 2023 [1] : la degreewidth d’un digraphe D est définie comme
Z)(D) = min_ A(D7~). Le probleme de décision consistant a reconnaitre les
paires (D, k) telles A (D) < k a été montré NP-complet sur les tournois, et un
algorithme FPT a été déterminé [1]. Le probleme consistant a reconnaitre,
a k > 0 fixé, les digraphes tels que Z)(D) < k a été montré NP-complet
pour tout k > 2 par Keeney et Lokshtanov a WG 2024 [2]. Ces derniers ont
posé la question pour £ = 1, et nous y avons répondu par le théoreme suivant.

Théoréme 1 ([3]). Pour k£ > 1 un entier fixé, déterminer si X(D) <k
est NP-complet, méme en se restreignant aux 1-subdivisions de multigraphes.
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